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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Απόδειξη σχ.βιβλίου σελ. 31 

Α2. Ορισμός σχ.βιβλίου σελ. 22 

Α3. Ορισμός σχ.βιβλίου σελ. 87 
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Η άλλη πλευρά  
2

100 5 2 100 50 50y       

Άρα 5 2x y  , δηλαδή ΑΒΓΔ τετράγωνο. 

Δ3.  

Α΄ ΤΡΟΠΟΣ 

       
 

0 0 0

1 99 1 99 1 11 1 1 1
lim lim lim ' 1

98 98 98 98 98x x x

f x f x f x f
f

x x x  

     
      



98


1 99

9999 99
   

 

Β΄ ΤΡΟΠΟΣ 

     

 

   

 

   

 

 

2

0 0

0
2

0

0

2 2

0 2

2 2

0 2

4 3 2

0

1 100 1 991 99
lim lim

98 98

1 99 2 99
lim

98

1 99 2 99
lim

98 1 99 2 99

2 1 99 2 99
lim

98 1 99 2 99

4 94 196
lim

98 1 9

x x

x

x

x

x

x xf x

x x

x x x

x

x x x

x x x x

x x x x

x x x x

x x x x

x x

 









     
 

 

    




    
 

     
 

     
 

     
 

   


 



2

0

9 2 99

lim
x

x x

x




   
 


 3 24 94 196

98

x x x

x

   

 

 

21 99 2 99

196 2 1 99

992 99 9998 99 99

x x x


     
 

   
 

 

  



 

6 
 

Δ4.  

   

     
f

A B A P A B P A

f P A B f P A

    

 
 

       

 

 

 

 

2 2

2 2

100 100

100 100

P A B P A B P A P A

P A B P A

P A P A B

    


 

  

 

Ισχύει   

 

 

 

 

 
 

2

2

2

2

0 1

0 1

0 1

100 100 99

1 1 1
1

10 99100

P A B

P A B

P A B

P A B

P A B

  

  

    

   

 
 

 

και    0 1 2P A   

Από  1 και  2  πολλαπλασιάζω κατά μέλη : 

 

 2

1
0

99100

P A

P A B
 

 
 δηλαδή 

 

 


2
0,5 2

100

P A

P A B



 
 

και αφού  
 

 

 

 2 2100 100

P A B P A

P A P A B




  
  άρα και  

 

 


2
0,5 2

100

P A B

P A






 

Η f  όμως είναι    στο  0,5 2


 

άρα  
 

 

 

 2 2100 100

P A B P A
f f

P A P A B

   
   
        

 


